Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Examenul national de bacalaureat 2023
Proba E. c)

Istorie
Varianta 1

Filiera teoreticd, profil umanist, toate specializirile; Filiera vocationali - profil artistic, toate speciallzérile; - profil sportiv,
loate specializarile; - profil pedagogic, specializirite: bibliotecar-documentarist, instructor-animator, instrucior pentru
activititi extragcolare, pedagog scolar, educator-puericulior; - profil teologic, toate specializdrile.

» Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
» Timpul de lucru efectiv este de trei ore.

SUBIECTUL | (30 de puncte)

Cititi, cu atentie, sursele de mali jos:

A. ,De la jumatatea secolului al XVI-lea [...] suzeranitatea otomana devine mai apasatoars, iar
obligatiile faté de sultan sporesc. [...] Controlul Imperiului Otorman, extins in toatd Peninsula Balcanics
pané la Dunarea Mijlocie, sporea sentimentul de nesiguranta al popoarelor din aceasta regiune. Totusi,
romanii, constienti de soarta grea a grecilor, bulgarilor, albanezilor, sarbilor, croatilor, ungurilor etc.,
ocupati de otomani, au continuat rezistenta si au mentinut statutul de autonomie a tarilor lor. Desi au
piatit tribut si alte déri turcilor, desi li s-a Tngradit politica externa, trebuind sa cedeze sultanului unele
dintre teritoriile lor, roménii si-au mentinut statele cu domni proprii, turcilor findu-ie interzis s se aseze
stabil in ele si sa aibé pamanturi acolo, s& faca politic de atragers laislam a crestinilor si s& cladeasca
moschei. [...]

In primele decenii ale secolului al XVI-lea, domnii Tarii Romanesti si Moldovei au dus o politica
de aliante antiotomane, desi continuau lungi perioade de timp sa plateasca tribut turcilor. [...] Domnii
Moldovei, de la Petru Rares péna la lon Voda si Aron Voda [...] au avut o politica antiotomana activa,
cu rezistente armate si cu bétélii sdngeroase.” (I A. Pop, Istoria liustraté a roménilor pentry tiner)

B. ,Transformarea Transilvaniei in Principat autonom sub suzeranitatea Portii [Imperiui
Otoman] a Tnsemnat o grea lovituré datd Habsburgilor, pentru care potentialul economic al acestei
provincii reprezenta o puternicé afractie. In acelasi context, pozitia Principatului intre otomani s
Habsburgi conferea, din punct de vedere miiitar si strategic, un considerabil avantaj pentru cel care 1
controla. Prin urmare, stépénirea noului Principat autonom a constituit o preocupare constanta a
politicii externe a celor doud imperii. In timpul principelui loan Sigismund, Transilvania a devenit teatrul
unor confruntari acerbe, care s-au redeschis dupa moartea sultanului Stleyman Magpnificui {1566).
Habsburgii vor relua disputa, mai ales datorita faptuiui c&, dupa epoca sultanului Stleyman, Imperiul
Otoman a intrat intr-o faza statjonara. [...] Pacea incheiata la 21 februarie 1568, cu o durata de 8 ani,
confirm slabiciunile otomane. Impératul pdstra fn stépénirea sa Ungaria apuseana, Dalmatia, Croatia
st Slovenia, in timp ¢e loan Sigismund si domnitorii Tarii Romanesti si Moldovei 'si mentineau controlul
asupra teritoriilor aflate efectiv In posesia lor.” (I. A. Pap, T. Nagler, M. Andrés, Istoria Transfivaniel)

Pornind de la aceste surse, raspundeti la urmétoarele cerine:

1. Numiti Principatul autonom precizat in sursa B. 2 puncte
2. Precizafi, din sursa A, o informatie referitoare ia politica externé a domnilor romani. 2 puncte
3. Mentionafi doua spatii istorice la care se referd att sursa A, cat si sursa B. 6 puncte
4. Scrieti, pe foaia de examen, litera corespunzatoare sursei care sustine cd popoarele balcanice
sunt ocupate de otomani. 3 puncte
5. Scrietfi o relatie cauza-efect stabilita Tntre doud informatii selectate din sursa B, precizand rolul
fiecareia dintre aceste informatii {cauzd, respectiv efect). 7 puncte
6. Prezentafi alte doua fapte istorice la care participd romanii in secolul al XVI-lea, in afara celor
precizate 'n surseie A si B. 6 puncte
7. Mentionati o asemanare intre doua actiuni desfasurate de romani n relatiile internationale
din secolele al XVil-lea — al XVllI-lea. 4 puncte
Probé scrisé la istorie Varianta 1
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SUBIECTUL al li-lea (30 de puncte)
_ Cititi, cu atentie, sursa de mai jos:

» In august 1857, la Osborne, Napoleon al lll-lea si regina Victoria au acceptat un compromis in
problema roméneasca: Franta renunta sa mai susting unirea deplind a Principatelor sub un print
strain, iar Anglia si-a dat acordul pentru anularea alegerilor falsificate din Moldova i organizarea
altora noi. [...] :

fn luna octombrie 1857, s-au deschis la Bucuresti si lasi cele doud Adunari ad-hoc, care [...]
aveau Tnsd prerogative limitate. Ele au fost create de marile puteri doar pentru a afla opinia poporului
roméan faté de unire. Totusi, Adundrile ad-hoc au votat cu entuziasm declaratii de unire a Moldovei
cu Tara Romaneasca, avansénd si numele viitorului stat suveran (Remania), precum si dorinta de
instaurare a unei monarhii ereditare straine. [...]

Dupa negocieri si compromisuri, [...] Tn 1858, a fost semnata Conventia de la Paris [...]. Conventia
prevedea c& noul stat se va numi Principatele Unite ale Moldovef si Térii Roménesti, va avea doi
domni paméanteni, doua capitale, doua guverne si doud foruri legislative distincte. [...] Armatele celor
doua tari erau puse sub comanda unica, iar ia Focsani se infiintau o Comisie Centrald si o Inaltd
Curte de Casatie care s& elaboreze legi comune, s8 conduca In viitor la ¢ uniformizare legislativa si
administrativa. Conventia ru interzicea in maod expres unirea deplind, [&sénd pe seama poporului
roman sd gaseasca solufia cea mai potrivita. [...] In conformitate cu prevederile Conventiei de la
Paris, In Principate au fost constituite comisii provizorii [...] avand sarcina de a asigura formarea
adunarilor elective, care urmau sa desemneze cei doi domnitori. [...] La lasi, capitala Moldovei, a
fost ales domnitor Al. |. Cuza, cu unanimitatea deputatilor prezenti. f...] La Bucuresti, [...] ideea
alegerii aceluiasi domnitor — si ca urmare a lipsei de precizie a Conventiei de la Paris, care nu
interzicea explicit alegerea aceleiasi persoane ca domnitor in cele doud Principate — a cépétat

sustinere [...]. Urmarea a fost alegerea lui Al. |. Cuza cu unanimitate de voturi.”
(l. Bolovan, |. A, Pop, Marea istorie flusiratd a Romaniei si a Republicii Moldova)

Pornind de la aceastd sursa, raspundeti la urmatoarele cerinte:

1. Numiti domnitorul roméan precizat in sursa data. 2 puncte

2. Precizafi secolul la care se referd sursa daté. 2 puncte

3. Mentionafi un stat participant la evenimentul de la Osborne si o decizie adoptata in cadrul acestui
eveniment, precizate Tn sursa data. 6 puncte

4. Mentionati, din sursa dat&, doud informatii referitoare la Adunarile ad-hoc. 6 puncie

5. Formulafi, pe baza sursei date, un punct de vedere referitor la Conventia de la Paris, sustindndu-|
cu doud informatii selectate din sursé. 10 puncte

6. Argumentati, printr-un fapt istoric relevant, afirmatia conform céreia statul romén participa la
relafiile internationale din perioada 1875-1900. (Se puncteazd prezentarea unui fapt istoric
relevant si utilizarea conectorilor care exprima cauzalitatea si concluzia.) 4 puncte

SUBIECTUL al fil-lea (30 de puncte)

Elaborafi, in aproximativ doua pagini, un eseu despre Roménia n perioada postbelicd, avand Tn
vedere:
- precizarea unei actiuni politice desfasurate Tn Romania, in perioada 1946-1947;
- mentionarea a doud practici politice utilizate In Romaénia, in perioada stalinismului si a cate
unui aspect referitor la fiecare dintre acestea;
- prezentarea unui fapt istoric prin care Roménia participa la relatile internationale din
perioada Razboiului rece;
- formularea unui punct de vedere referitor la schimbarea regimului politic din Roménia la
sfargitul secoiului al XX-lea si sustinerea acestuia printr-un argument istoric.
Nota! Se puncteaza si utilizarea limbajului istoric adecvat, structurarea prezentérii, evidentierea
relatiei cauzd-efect, elaborarea argumentului istoric (prezentarea unui fapt istoric relevant si
utilizarea conectorilor care exprima cauzalitatea ¢ concluzia), respectarea succesiunii
cronologice/logice a faptelor istorice si incadrarea eseuiui in limita de spatiu precizaté.

Proba scrisd la istorie Varianta 1
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Examenul national de bacalaureat 2023
Proba E. ¢)
Istorie : Varianta 1

BAREM DE EVALUARE $l DE NOTARE

Filiera teoreticd, profil umanist, toate speciallzirile; Filiera vocationald - profil artistic, toate speclalizétile; - profil sportiv,
toate specializirile; - profil pedagogic, specializirile: bibliotecar-documentarist, instructor-animator, insiructor pentru
activititi extragcolare, pedagog scolar, educator-puericultor; - profil ieologic, toate specializérife.

* Se puncteaza orice modalitate de rezolvare corecti a cerintelor.

* Nu se acordad punctaje intermediare, altele decét cele precizate explicit in barem. Nu
se acorda fractiuni de punct.

« Se acorda zece puncte din oficiu. Nota finald se calculeaza prin impirtirea la zece a
punctajului total acordat pentru fucrare.

SUBIECTUL | (30 de puncte)

1. 2 puncte pentru réspunsul: Transilvania Se puncteazd orice mod de redactare a rispunsului
corect (prin precizare/mentionare sau in enunt). '

2. 2 puncte pentru cricare dintre raspunsurile: # s-a ingrédit politica externd, domnii Tarii Romanesti
si Moidovei susin o politica antiotomané ete. Se puncteaza orice mod de redactare a raspunsului
corect (prin citat din sursd/mentionare sau fh enunt).

3. cate 3 puncte penfru oricare doud dintre réspunsurile: Tara Roméneascd, Moldova, Imperiul
Otoman/Poarta Se puncteazé orice mod de redactare a rispunsului corect (prin precizare/mentionare
sau in enunt). (3px2=6p)

4, 3 puncte pentru scrierea literai A

5. 7 puncte pentru scrierea oricarei relaii cauza-efect stabilite intre doua informatii selectate din sursa

B, precizand rolui fiecéreia dintre aceste informatii (cauza, respectiv efect)
Exemple: cauza: In acelasi context, pozifia Principatului intre otomani si Habsburgi conferea, din
punct de vedere militar si strategic, un considerabil avantaj pentru cel care il controla si efect: Prin
urmare, stdpdnirea noufui Principat autonom a constituit o preocupare constants a politicli externe
a celor doud imperii. SAU cauza: datoritd faptului cd, dupd epoca suftanului Stleyman, Imperiul
Otoman a intrat Intr-o faz4 stationara si efect: Habsburgii vor relua disputa etc.

6. cate 1 punct pentru mentionarea oricéror alte doud fapte istorice la care participd romanii in
secolul al XVI-lea, in afara celor precizate Tn sursele A si B {1px2=2p)
Exemple: aderarea |a Liga Sfanta, Lupta de la Giurgiu, Tratatul de la Manastirea Dealu etc.
céte 2 puncte pentru prezentarea fiecérui fapt istoric mentionat - o scurtd expunere 'n care sunt
precizate doua informatii referitoare la faptul istoric (2px2=4p)

7. 4 puncte pentru mentionarea oricérei asemandri intre doud actiuni desfasurate de romani in
relatiile internationale din secolele al XVil-lea — al XVIlI-lea Exemple: au caracter antiotoman,
colaborarea cu state crestine ete. Se puncteazi orice mod de redactare a rispunsului corect (prin
precizare/mentiohare sau in enunt).

SUBIECTUL al Il —lea (30 de puncte)

1. 2 puncte pentru raspunsul: Al. |. Cuza Se puncteaza orice mod de redactare a raspunsului
corect (prin precizare/mentionare sau in enunt).

2. 2 puncte pentru raspunsul: al XIX-lea Se puncteazi orice mod de redactare a raspunsului
corect (ptin precizare/mentionare sau in enunt).

3. 3 puncte pentru oricare dintre raspunsurile: Franta, Anglia
3 puncte pentru mentionarea oricarei decizii adoptate in cadrul acestui eveniment, precizate in
sursa data Exemple: Franta renunta s& maj susting unirea deplind a Principatelor sub un print
strain, Anglia a fost de acord cu anularea alegerilor falsificate din Moldova etc. Se puncteazi
orice mod de redactare a raspunsului corect (prin citat din sursa/mentionare sau in enunt).

4. cate 3 puncte pentru mentionarea, din sursa datd, a oricaror doud informatii referitoare la
Adunéarile ad-hoc {3px2=6p)
Exemple: In luna octombrie 1857, s-au deschis la Bucuresti si lasi cele doud Adundri ad-hoc;
aveau prerogative limitate; Adunérile ad-hoc au votat declaratii de unire a Maldovei cu Tara
Romaéneascé etc. Se puncteaza orice mod de redactare a raspunsului corect (prin citat din
sursé/mentionare sau in enunt).

Prob& scrisé la istorie Varianta 1
Barem de evaluare si de notars
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5.

4 puncte pentru formularea, pe baza sursei date, a oricarui punct de vedere referitor la
Conventia de la Paris

céte 3 puncte pentru selectarea, din sursa data, a oricaror doud informatii care sustin punctul
de vedere formulat (3px2=6p)
Exemple: Conventia de la Paris stabilea organizarea institutionala a Principatelor Roméne. Informatiile
care sustin punctul de vedere sunt: Conventia prevedea cd noul stat se va numi Principatele Unite
ale Moldovei si Tarii Romdénesti, va avea dol domni pdménteni, doud caprtale doud guverne si
doud foruri .’egrslative distincte si la Focsani se infiinfau o Comisie Centrald si o fnalts Curte de
Casdtie care sé elaboreze legi comune SAU Conventla de la Paris are consecmte palitice pentru
Prmmpatele Romaéne. Informatiile care sustin punctul de vedere sunt: /n conformitate cu
prevederife Conventiei de la Paris, In Pnnc.'pate au fost constituite comisif provizorii [...J avand
sarcina de a asigura formarea adunérilor elective, care urmau sd desemneze cef doi domnitort.
si La Bucuresti, [...] ideea alegerii aceluiasi domnitor — si ca urmare a lipsef de precizie a
Conventiei de la Paris, care nu interzicea explicit alegerea aceleiagi persoane ca domnitor in
cele doud Principate — a cipétat susfinere. etc. Punctajul total (10 puncte) sau cel partial (7
puncte) se acordd réspunsului care cuprinde atat punctul de vedere, céat si
informatiile/informagia. Nu se puncteazd doar punctul de vedere sau doar
informatiile/informatia.

4 puncte pentru argumentarea afirmatiel date - prezentarea oricérui fapt istoric relevant (de
exemplu: participarea Romaniei la rdzboiul ruso-otoman, aderarea Romaniei la Tripla Alianta
etc. ) prin precizarea a doud informatii referitoare |a acest fapt si prin utilizarea conectorilor care
exprima cauzalitatea (deoarece, pentru ca etc.} si concluzia (asadar, astfel etc.)

SUBIECTUL al Il — lea (30 de puncte}

Informatia istoricad — 24 de puncte distribuite astfel:
2 puncte pentru precizarea aricarei actiuni politice desfasurate Tn Romania, Tn pericada 1946-
1947 (de exemplu: falsificarea rezultatului alegerilor parlamentare, nldturarea monarhiei
constitutionale ete.)
cate 3 puncte pentru mentionarea oricéror doua practici politice utilizate Tn Romaénia, Tn perioada
stalinismului (de exemplu: adoptarea Constitutiei din 1948, cenzura, colectivizarea ete.) si a
oricarui aspect referitor la fiecare dintre acestea (de exemplu: legitimeaza regimul totalitar,
prevede constituirea Marii Adunari Nationale etc.; incalca drepturile si libertétile cetétenilor, se
redacteaza lista pubhcatulor interzise ete., vizeaza desfiintarea proprietatn prlvate in mediul rural,
determind represiunsa taranilor care se opun colectivizarii ete. ) (3px4=12p)
2 puncte pentru men’;lonarea oricdrui fapt istoric prin care Romania participd la relatiile
internationale din perioada R&zboiului rece (de exemplu: fondarea Pactului de la Varsovia,
Conferinta de la Helsinki ete.)
3 puncte pentru prezentarea faptului istoric mentionat - o scurtdl expunere fn care sunt precizate
doua informatii referitoare la faptui istoric si se utilizeaza relatia cauza-efect

1 punct pentru precizarea doar a unei informatii referitoare la faptul istoric
1 punct pentru formularea oricrui punct de vedere referitor la schimbarea regimului politic din
Romaénia la sfarsitul secolului al XX-lea {(de exemplu: La sfarsitul secolului al XX-lea, prin
schimbarea regimului politic, Tn Romania se instaureaza democratia.; Schimbarea regimului politic
din Romania a fost realizata, 1a sfarsitul secolului al XX-lea, prin actiuni anticomuniste. ete.)
4 puncte peniru sustinerea punctului de vedere formulat printr-un argument istoric — prezentarea
oricérui fapt istoric relevant, prin precizarea a doud informafii referitoare la acest fapt si ulilizarea
conectorilor care exprima cauzalitatea (decarace; pentru ¢& etc.) si concluzia (asadar, astfel efc.)

Ordonarea si exprimarea ideilor mentionate — 6 puncte distribuite astfel:

- 2 puncte pentru utilizarea limbajului istoric adecvat

1 punct pentru utilizarea pariala a limbajului istoric adecvat
=1 punet peniru structurarea eseului (introducere - cuprins - concluzie)
- 2 puncte pentru respectarea succesiunii cronolegice/logice a faptelor istorice

1 punct pentru respectarea partialé a succesiunii cronologice/legice a faptelor istorice

- 1 punct pentru respectarea limitei de spatiu

Proba scrisa la istorie Varianta 1
Barem de evaluare si de notare
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Examenul national de bacalaonreat 2023
Proba E. ¢)
Matematicd M_mate-info

Varianta 1
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematicd-informatic
Filiera vocafionald, profilul militar, specializarea matematici-informaticd
s ‘Toate subiectele sunt obligatorii. Se acordi zece puncte din oficiu.
s  Timpul de lucru efectiv este de trei ore,
SUBIECTULI (30 de puncte)
5p | 1. Se considerd numarul complex z=3+i, Ardtati ci z(z—2i)=10.
5p | 2.Se considerd functia f:R R, f{x)=5x+1. Aritafi ci f{2x)-2f(x)=-1, pentru orice
numir real x,
5p | 3. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia \3f X -2x+2=x.
5p | 4. Se considerd mulfimea A, a numerelor naturale de doud cifre. Calculati probabilitatea ca, alegind
un numér # din mulfimea A, numirul n+35 ¢4 fie multiplu de 10.
5p | 5. In reperul cartezian xQy se considera punctele A(4,0) si B(5,4). Determinati ecuatia dreptei d
care trece prin punciul O si este paraleld cu dreapta AB.
5p | 6. Se considerd triunghivi isoscel ABC, dreptunghic Tn A, cu aria egald cu 4. Ariitati cd BC =4,
SUBIECTUL al H-lea (30 de puncte)
2 1 2 2x+y+2z=2
1. Se considerd matricea A(a}={1 -1  a | sisistemul de ecuafii {x~y+az=4 , unde
a a+l -2 ax+{a+1)y-2z=a
a este numdr real.
5p | a) Aritati ci det{A{0))=8.
5p | b) Determinati multimea numerelor reale a pentru care matricea A(cz) este inversabild.
5p | ¢) Pentru a=—2, aritati ¢d xyzy + vy =—2, pentru orice solutie (xD, ¥ ,zo) a ststemului de ecuatii.
2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie xo y = xy -+ (2"" - 2) (2y - 2) .
Sp | a) Ardtati cd 203=18,
3p | b) Arktati ci ¢ =1 este elementul neutru al legii de compozitie ,,o 7.
5p | ¢) Demonstrati ¢d xe (—x) <1, pentru orice numar real x.
SUBIECTUL a] ITI-lea (30 de puncte)
N . x+3
1. Se considerd functia f:(1,+e} >R, f(x)=x+3ln T
5p | a) Aratatica f ’()c)*M x€ (L4ee)
P ' (e-1)(x+3)”
5p | b) Determinati ecuatia asimptotei oblice spre +e la graficul functiei f .
5p | © Aritati ci In x+3 P pentru orice x& 1,40).
3(x=1) 3
2. Se considerd functia /R >R, f(x) :(x2 +2x) e,
3
Sp | &) Ardtatica | f(x)e‘dx=18.
0
Probd scrisd fa matematicd M_mate-info Varianta |

Filieva teoreticd, profitul real, specializarea matemeticd-informaticd
Filiera vocationald, profilul militar, specializareq matematicd-informaticd
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L 3 —_
5p | b) Aritati ci jM dy=5"%,
0 x+2 e

X
5p | ¢) Demonstrati ¢i lim -12—.f Fltydr [=1.
X
0

x—0

Proba scrisd la matematicd M_mate-info Varianta |
Filiera teoreticd, profilul real, specializaren matematicd-informaticd
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicd-informaticd
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Ministerul Educatiei
Centrui National de Politici si Evaluare In Educafie

Examenul national de bacalaureat 2023

Proba E. ¢)
Matematicd M_mate-info

BAREM DE EVALUARE SI DE NOTARE

Varianta 1

Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematicd-informatici

Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicd-informaticd

* Pentru orice solutie corectd, chiar dacii este diferitd de cea din barem, se acorda punctajul corespunzitor.

* Nuse acordi fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolviri partiale, in limitele
punctajului indicat in barem,

* Se acordi zece puncte din oficiu, Nota finali se calculeazi prin impartirea la zece a punctajului total acordat
pentru lucrare.

SUBIECTUL I (30 de puncte)
L (z-20)=(3+D)(3-1)=3* - = 3p
=9+1=10 2p
2.0 f (2x)=10x+1, pentru orice numér real x 2p
F(2x)-2f (x)=10x+1-2{5x+1) =10x+1-10x— 2= -1, pentru orice numir real x 3p
31 2 —2x+2=4%, deci —2x+2=0 3p
x=1 2p
4. | Multimea numerelor naturale de doud cifre are 90 de elemente, deci sunt 90 de cazuri
iy 2p
posibile
fn multimea A sunt 9 numere » pentru care n+5 este multiplu de 10, deci sunt 9 cazuri
favorabile, de unde obtinem p = 2 = i 3p
90 10
5.| mug =4 sl,cum d||AB, obtinem m, =4 3p
Ecuatia dreptei este y—0=4(x—0), adicd y=4x 2p
6. BC PP :
AD =—  unde AD este ndltime in triunghiul ABC 3p
2
Avage = AD—ZBC— =4, de unde obtinem 5C =4 2p
SUBIECTUL al H-lea (30 de puncte)
1.a) 2 1 2 2 1 2 .
A(D)={1 -1 .0 |=det(A(0))=1 -1 0|= 2p
6 1 =2 0 1 -2
=442+40-0-0+2=8 3p
b} 2 1 2
det(A(a)) =|1 -1 al=—a>+2a+8 , pentru orice numir real a 2p
a a+l -2
det{A(a})=0e a=-2 sau a=4, deci matricea A(a) este inversabila daca si numai daca
3
ae R\{-2,4} b
¢} | Pentru a=-2, solutiile sistemului de ecuatii sunt de forma (2, -2-2u, a), cu e C 3p
xy29+ Yo =20/ —2—20r=-2, pentru orice solutie {xg,y,2y}  sistemului de ecuatii 2p
2.2) 203=23+(27 2)(2* -2) = 3p
=6-+12=18 2p
Probii scrisd la matématicé M_ate-info ] Varianta |

Barem de evaluare $i rotare

Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematicd-informaticd

Fitiera vocagionald, profilul miliiar, specializarea matematicd-informatiod
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b) xolzxv1+(2"' ~2)(2] 72)=x+()=x, pentru orice numér real x 2p
1ox=1<x+(21k2)(2x ﬁ2)=x+0=x, pentri orice numar real x, deci e =1 este elementul 3p
neutru al legii de compozitie ,,0”

| xo(x)=—x? +1-2.2722.27F 4 4= 2p

2
:—x2+1—2-[2"'—2+;1x—}=1—x2—2(\/2_x— ] <1, pentru orice numir real x 3p
2%
SUBIECTUL al ITl-fea (30 de puncte)
1.a) . ' 3 3
(x)=1+3(In{x+3)-In(x~1)) =1+ ————= 3
70 =143 (0 3) - (x-1) =1 - p
kP +2x-3+3x-3-3x~9  x*+2x-15 v (1) )
(x+3)(x—1) (r+3)(x-1)" 7 P

b)

NG B, (1+2111-J£+—3J=1 2p
X—too X Arfoa X X -

. . x+3 . . ) .

lim (f(x)~x)= lim |3 =0, deci dreapta de ecuatie y =x este asimptota oblica
Koo A=t x—1 3[-'

spre 4ee la graficul functiei f
O | f(x)=0=x=3; f'(x)<0, pentru orice x&(1,3]= f este descrescatoare pe (1,3] si
F'(x)20, pentru orice x€ [3,400)= f este crescitoare pe [3,+e0), deci f(x)2/(3).| 3p

pentru orice x& (1,-+ee)

F(3)=3+3In3, deci x+3lnx+i23+3ln3, pentru orice x€ (1,+e0}, de unde obfinem
xﬁ
2p
Iﬂx—-[_g—zlw)f- , pentru orice x& (1,+ee)
3(x-1)" 3
2a)| 3 3 ) P 3
Fdx = +2x|dy=|—+ =
E[f(x)e X -([(x x) by [3 X JO 3p
27
=2li9=18
3 2
b) | 1 1 ' 1 1
_[f(x)dx=_[x(—e_x)cixzx(—e_") e = 3p
0.7¢+2 0 0 0
1 1 e—12
=———+4]= 2p
e € e
(:) X '
. J'f(t)df] ,
lim| —=[ 7 {H)dr |= lim~Yt— 2 = p
il 0 -t
+2)e"
cpim T ) gy B2 3p
0 2x x—0 2
Probi scrisi la matematicd M_mare-info Varianta 1

Barem de evolure st notare

Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informaticd

Filiera vocagionald, profilul militar, specializarea matematicd-informaticd
Pagina 2 din 2




Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici 51 Evaluare Tn Eclucatie
Examenul national de bacalaureat 2023
Proba E. ¢)
Matematica M_st-nat

Varianta 1
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturil
s Toate subiectele sunt obligatorii, Se acordi zece puncte din oficiu,
»  Timpul de lucru efectiv este de trei ore,

SUBIECTUL I (30 de puncte)
5p | 1. Aritati ca 4-6y3+3(2v3-1)=1,

Sp | 2. Se considers functiile F:R - R, f(x)=5x-3si g:R >R, g(x)=2x+3. Determinati numarul real
a pentrucare f(a)=g(a).

5p | 3, Rezolvati in mulfimea numerelor reale ecuatia 224123
5p | 4 Determinati céte numere naturale, de doud cifre distincte, se pot forma cu cifte din multimea

A=13,4,5,6}.
5p | 5. 1n reperul cartezian xOy se considerd punctele A(4,0), B(0,2), C(3,3) si M, mijlocul segmentului
AB . Aritati cd segmentele MO si MC au lungimile egale.

5p | 6. Se considerd F(x)=2sinxsin2x—cosx, unde x este numdr real. Aritati ci E [%J =0,

SUBIECTUL al Il-lea (30 de puncte)

. . 1 0y . 3+a 2-2a
1. Se considerd matricele [, = si Ala)= .unde a este numdr real.
01 I—a 1+3a

Sp | a) Aritati ci det(A(O)) =1.

Sp | b) Ardtati ci A(0}-(A(a)—A(0))=al,, pentru orice numar real a.

5p | ©) Demonstrati cil det(A (az] ~aA (a)) =0, pentru orice numir real « .

2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de comporzitie xe y =x? —4xy +3y%,

S5p | a) Ardfati ¢ 0=2=12.
5p | b) Determinati numerele reale x pentru care {2x)ox=-1,

Sp | ¢) Determinati perechile (m,1n) de numere intregi, cu m < n, pentru care mon =3,

SUBIECTUL al IlI-lea (30 de puncte)

4x-4
P

1. Se considerd functia f:(0,4) >R, f(x)=5+

Sp | a) Aritati ci f'(x)=4(2;x), x€ (0,400).
I

5p | b) Determinati ecuatia asimptotei orizontale spre 4o la graficul functiei f .
5p | ) Demonstrati ci [f(x) - f(y)| <1, pentru orice x, y&|[1,4e<).
2. Se considerd functia f:(0,4e0) >R, f{x)=3x" +4Inx.
2
5p | @) Ariitati ci j(f(x)—41nx)dx= 7.
1
£
Sp | b) Ardtati ci Jx(f (x)—3x2)a{x =41
1

_(3e-1)(3e+5)

” » pentru orice primitivd F:(0,4e) > R a functiel f.

Je
Sp | © Demonstrati ¢i .[f(x)F"(x)alx
i

Proba scrisd la matematicd M_gr-nat Vurianta 1
Filiera teoretivd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
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Examenul national de bacalaureat 2023
Proba F. ¢}
Matematicad M_gt-nat
BAREM DE EVALUARE SI DE NOTARE

Varianta 1
Filiera teoreticd, prafilul real, specializarea stiinte ale naturii
* Pentru orice solutie corectd, chiar dacii este diferiti de cea din barem, se acordi punctajul corespunzitor.
» Nu se acordi fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolviri partiale, in limitele
punctajului indicat In barem.
¢ Se acordd zece puncte din oficiu. Nota finald se calculeazii prin impiirtirea la zece a punctajului total acordat
pentru lucrare.

SUBIECTUL 1 , (30 de puncte)
L1 4-63+3(2/3-1)=4~643+6/3-3= 3p
=4-3=| 2p
2.| S5a-3=2a+3 3p
a=2 2p
3| 2254 229 de unde obtinem 2x+4 =0 3p
X = -2 2p
4. | Cifra zecilor se poate alege in 4 moduri 2p
| Pentru fiecare alegere a cifrei zecilor, cifra unitatilor se poate alege in cite 3 moduri, deci
sunt 4.3=12 numere 3p
5. M (2,1), de unde obfinem MO = NG 3p
MC =45, deci MO =MC 2p
6. 1 . xm 3 7 3
Sin—=—, 8il—=——, CO0§— = — 313
6 2 3 2 6 2
gl = :Q.i.ﬁ_l@.;o 2p
6 2 2 2
SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
La) 32 32
A(0)= = det(A(0))= |=3[-2-1= 3p
11 11 ‘
=3-2=1 2p
b) a —2a
Ala)—A(0)= 2
@-a0-{ % ] .
a 0 1 0 .
A(0)-{A(a)- A(0))= o o170 (7 aly, pentru orice numir real 4 3p
a
¢) 3+a> 2-24° 3-3a 2-2a
Aa?)= , Ala*)-aA(a)= 2p
1-a® 1434 l~a 1-a
2 2 2 2 . .
det(A(a ) - aA(a)) =3(1-a)" —2(1-a)" ={1~a)" 20, pentru orice numr real 4 3p
28) | 0e2=0°~4.0-2+3.2%= 3p
=0-0+12=12 2p
b) (2x) e x =-x*, pentru orice numir real x 2p
—x% =—1, de unde obtinem x=-1 sau x=1 3p
Proba scrisi la matematicad M_st-nat Varianta |

Barem de evaluare si de notare
Filiera teoreticd, profilul veal, specializarea stiinge ale naturii
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)| mon=m®—mn—3mn+3n? = {m-n)(m—3n), pentru orice numere intregi m si » 2p
(m—n){m—3n)=3 si, cum m §i » sunt numere iniregi cu m<n, obfinem perechile 3
(~4,-1) si {0.1) P

SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
La) 4x% —(4x—4)- 2x
f(x)= ( ] ) = P
x
4x(2-x) 4(2-
= x(4 x)= ( 3x),xe((},+oo) 2p
x x
b} dx—4 4 4
li = 1Ii 5 = 1i S———|=
Jm () x;“fm( i J _r;‘?m( e J 3 &
Dreapta de ecuatie y =3 este asimptota orizontald spre +eo la graficul functiei § 2p

©) | f'(x)=0¢> x=2; pentru orice x&[1,2], f'(x)20= f este crescatoare pe [1,2] si pentru 5
orice x&|2,400), f'(x)S0O= f este descrescitoare pe [2,+o0) P
F(1)=5, f(2)=6si lim f({x)=5, deci 5< f(x)<6, pentru orice xe[l,+e), de unde

X—>to0 3p
ob{inem [_f(x)wf(y)l <1, pentru orice x, y & [1,+0)
2.a) | 2 2 2
J{f(x)=4Inx)de=[3x°dx=x"| = 3p
1
1 L
=8-1=7 2p
b)| e e g ' e e
’[x(f(x)ﬁ3x2)alx=’[4xlnxdx='f(2x2) Inxde=2x"Inx| —x*| = 3p
1 1
1 1 i
=2’ 0’ +1=¢l+1 2p
¢) F'lx)=f(x)= F"(x)=f'(x), x€(0,4c) 2p
Je Je 2¢ A We 12
- , Folxve (3e+2)" -3 3e—1H3e+5
[ £()P (s)ae= [ 1(3) peyae= LD BerD) 23 eoliess) »
| 1 i 2 2
Proba scrisd la matematicd M_si-nat Varianta 1

Barem de evaluare si de notare
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinfe ale naturii
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Examenul national de bacalaureat 2023
Proba E. ¢}
Matematicd M_tehnologic
Varianta 1
Filiera tehnologicd: profilul servicii, toate ealificirile profesionale; profilul resurse, toate calificiirile profesionale;
profilul tehnic, toate calificdrile profesionale
* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acordi zece puncte din oficiu.
» Timpul de lucru efectiv este de trei ore.

SUBIECTUL 1] (30 de puncte)

5p | L Arétati cd 3-(1+l ——1-=4.
2) 2

3p | 2. Se considerd functia f:R — R, f(x)=x+2. Determinati numiirul real a pentru care f{a)=6.
5p | 3. Rezolvati In multimea numerelor reale ecuatia log, (2x+ 1) =log; 9.

5P | 4. Calculati probabilitatea ca, alegind un numir n din multimea A4={1,2,3,...,23}, acesta si
verifice inegalitatea # 210,

5p | 5.In reperul cartezian xOy se considers punctele A(-1,2) si B(1,6). Determinaji coordonatele
mijlocului segmentului AB .

5p | 6. Se consider triunghiul ABC, dreptunghic in A, cu AC=+2 si BC=2. Aritati ¢& triunghiul
ABC este isoscel.

SUBIECTUL al I1-lea " (30 de puncte)

‘ ) 3 2 0 4y -1 2

1. Se considerd matricele A= , B= si C= .
21 4 2 2 1

5p | a) Ariitati cd detA=—1.
S5p | b) Aritati ¢i 2B—-A=3C,
5p | ¢) Determinati matricea X e A4 (IR) pentru care 2X - A=B+2C'.
2. Pe mulfimea numerelor reale se defineste legea de compozitie x*y=(x-4){y-4)+4.
Sp | a) Ardtati cd S+4=4,
5p | b) Determinati numirul real x pentru care x*6=6x,

. 4
5p | ©) Determinati numerele naturale nenule » pentru care ~*n >4 .
n

SUBIECTUIL. al fII-lea (30 de puncte)

1. Se considerd functia f:R R, f(x)=x3+6x2—15x+9.
Sp | @) Ardtai ¢ f'(x)=3{x" +4x-5), 2 R.

Sp | b) Determinati intervalele de monotonie a functiel f .

S5p | c}Ardtaticd lim M— =0
i g £ x)
2. Se considera functia f:(-9,+e0) SR, f(x)= B
x+9

1
Sp | a) Arfitati cd J-(x+9)-f(x)dx:4.
0

6
1 3
Sp | b) Ardtati ¢ jw-f(x)dlen—.
| 8% 2

3
5p | ¢) Determinafi numérul real a pentru care j f (xl )dx = 6(4 +ar).
0

Probd scrisd la matematicd M_tehnologic Varlanta 1
Filiera tehnologicd: profilul servicii, toate calificarile profesionale; profilul resurse, toate calificdrile profesionale; profilul rehnic,
foate calificdrile profesionale
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Examenul national de bacalaureat 2023
Proba E. ¢)
Matematicid M_tehnologic

BAREM DE EVALUARE §I DE NOTARE

Varianta 1

Filiera tehnologicd: profilul servicli, toate calificirile profesionale; profilul resurse, toate calificirile profesionale;
prafilul tehnic, foate calificdrile profesionale
* Pentru orice solutie corectdl, chiar daci este diferiti de cea din barem, se acordd punctajul corespunzitor.
¢ Nu se acordil fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolviri partiale, in limitele
punctajului indicat in barem.
* Se acordi zece puncte din oficiu. Nota finald se caleuleazi prin impiirtirea la zece a punctajului total acordat
peniru lucrare.

SUBIECTUL I (30 de puncte)
L 1y 1 3 1§
3 1l+=j—==3Z—== 3
[ 2} 2 7173 P
9 1
2 2 P
2| fla)=a+2 Zp
a+2=6,de unde obtinem a=4 3p
3| 2x+1=9 3p
x =4 care convine 2p
4. ]| Multimea A are 23 de elemente, deci sunt 23 de cazuri posibile 2p
In multimea A sunt 14 numere » care verifici inegalitatea n =10, deci sunt 14 cazuri
Tavorabile, de unde obtinem p= —12-% 3p
5' "1 + l N .
Xy = " ={, unde punctul M este mijlocul segmentului A8 3p
2+6
6| up=BC*ZACT =2 3p
AB = AC, deci triunghiul ABC este isoscel 2p
SUBIECTUL al IL-lea {30 de puncte)
M geazP Aosioan 3
(] = = A ="7. =
21 P
=3-_4=-1 2p
b)ZBA*DS 3.2) (-3 6 3
T8 o4) 2 1) s 3)7 P
I e Y 2
2 1) P
O oo 5 42 3
g o4y Tl2 o3 p
[ -1 . 9 -14
X =—(B+2C)-A"", de unde obtinem X = 2p
2 0 2
2.a) | 5+4=(5-4)(4-4)+4= 3p
=1-0+4=4 2p

Proba scrisi la matematicd M_tehnologic

Barcm de evaluare §i de notate
Filiera tehnologicd: profilul servicth, toate calificirile profesionale; profilul resurse, toate calificrile profesionale; profilul tehaic,
toate calificdrile profesionale
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b) | x*6=2x—-4, pentru orice numdr real x 3p
2x—4=06x, de unde obtinem x=—1 2p
| /4 1 “
~—4i{n-4)+4>4&) ——1 (n—-4)>0, unde » este numar natural nenul 2p
n "

Cum » este numdr natural nenul, obtinem n=2 gi n=3 3p
SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
La) | p(x) =322 +6-2x-15= 3p

=3x7 +12v-15=3(x* + 4x-5), xe R 2p
by | f'(x)=0& x=-5 sau x=1 2p

£'{x)20, pentru orice xe (—eo,—5], deci f este crescitoare pe (—s,—5], f'(x) <0, pentru
orice xe[-5,1], deci f este descrescitoare pe [-3,1] si f'(x}=20, pentru orice x& [1,+e0), | 3p

deci f este crescitoare pe [1,+)

¢ (s 2 rax- 25
£(x)=3(2x+4), xe R, deci lim ) o o 2465 Zred 3p
it gt [ x) Ao g (2x44)  sore e (254 6)

= [im —“““2"--—20 2p
x—>ter g (2x +8)

2.4) | 1 L 1
[(x+9)- () dx=[8x dx=4x" = 3p
0 0 0
=4-0=4 2[]
b) | s 5 6 ’ 6
1 1 (x+9)
— F(x)dx= Iy = k=ln{x+9)| = 3
'[Sx Fx) !x+9[ '1|. x+9 ‘ ( )1 P
:ln15—ln10=111-;— 2p
| 3 3.5.2 3 S ] 3
jf(xz)dx=j i" dx:SI(l— 29 de=8x 8- 2arcteX —24—67 3p
B ax 9 pn AT +9 03 300
24-6m =6(4-+ax), de unde obtinem a=-1 2p
Prebai scrisd la malematicd M_tehinologic Varianta 1

Barem de evaluare si de notare
Filiera tehnologicd; profilul servichi, toate calificdrile profesiondle; profilil resurse, wate calificdrile profesionale; profilul iehnic,
toate calificdrile profesionale '

Pagina 2 din 2




